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POMORSKA LIGA ZADANIOWA ZDOLNI Z POMORZA
Konkurs dla uczniow szkol ponadpodstawowych i ponadgimnazjalnych

wojewodztwa pomorskiego w roku szkolnym 2020/2021

Etap Il — powiatowy
Przedmiot: MATEMATYKA

Instrukcja dla ucznia
Zanim przystapisz do rozwigzywania testu, przeczytaj uwaznie ponizszg instrukcje.

Arkusz testowy zawiera 5 zadan.
Za zadania z arkusza mozna uzyskac tgcznie 50 punktow.

Rozwigzania zadan przedstaw w takiej formie, zeby mozna byto odczytac je bez problemu.

> w poE

Wszystkie rozwigzania zadan zamie$¢ w jednym pliku o nazwie
imi¢_nazwisko miejscowos$¢ (w formacie *.doc, *.docx, *.pdf) i1 przeslij na adres
mailowy: matematyka plz_Pp@odn.slupsk.pl.

Dopuszczalny jest odreczny zapis rozwigzan. Pisz wtedy czytelnie. Rozwigzania zapisane
odrgcznie, nalezy zeskanowa¢ do jednego pliku i zapisa¢ w formacie pdf. Pliki w postaci
zdje¢ nalezy wklei¢ do pliku tekstowego (w formacie *.doc, *.docx).

Zyczymy powodzenia!
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Zadanie 1. (0-10 p.)
a) Dana jest funkcja f(x) = 2021ax? + bx + 10, gdzie:

2 2 2 2 2 2 2 2
a=(1-3)(1-9)(-3)(-3) - (1-53) (1 -5) (1 - 25) (1 -5)
natomiast b jest najmniejsza liczba catkowita spetniajaca uktad rownan

x2+y+z=21

—x+y+z=9, gdziex,y,z € (—15;15).
x+y+2z=4

Wyznacz najmniejszg wartos¢ w dla tej funkcji. Zapisz swoje obliczenia.
b) Liczby w i b sa kolejnymi wyrazami ciggu geometrycznego zbieznego. Oblicz sume tego
ciggu. Zapisz swoje obliczenia.
Zadanie 2. (0-10 p.)
a) Dla jakich warto$ci @ i m szosty wyraz rozwinigcia dwumianu
(\/210g(10—3a) + i/z(a—z)log3)m ’

jest rowny 21, jezeli wiadomo, ze wspdlczynniki drugiego, trzeciego i czwartego wyrazu
rozwini¢cia s3 odpowiednio pierwszym, trzecim i pigtym wyrazem ciggu arytmetycznego.
Zapisz swoje obliczenia.

b) Zaznacz w uktadzie wspotrzednych punkty o wspotrzednych catkowitych, spetniajacych
warunek:

y=lax+m|—3

y<—x+m

y<m+3
Jakie jest prawdopodobienstwo, ze sposrod tak zaznaczonych punktow o wspotrzednych (X; y)
wybierzemy 2 dowolne punkty, dla ktorych |x| < y ?
Przedstaw i zapisz tok swojego rozumowania i obliczenia.

Zadanie 3. (0-10 p.)

Dany jest ostrostupa prawidtowy czworokatny ABCDS. Punkt S jest wierzchotkiem ostrostupa,
a punkty K, L sg odpowiednio $rodkami krawedzi AB i CD jego podstawy. Krawedz podstawy
1 wysokos$¢ tego ostrostupa majg takg samg dtugos¢ rowna 1. Plaszczyzna przechodzaca przez
punkty K i L przecina krawedzie boczne BS i CS ostrostupa odpowiednio w punktach N oraz
M. Oblicz pole otrzymanego przekroju, wiedzac, ze jest ono dwa razy wigksze od pola
czworokata BCMN.

Zapisz swoje obliczenia.
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Zadanie 4. (0-10 p.)

a) Liczby a4, a,, as, ..., a, sa kolejnymi wyrazami ciggu geometrycznego. Znajac sumy

S=ay+a+az+ .+ @y Oz T=—+—+—4ot—
3

1 az n

oblicziloczynI = a; -a,-as - ... a, . Wynik uzaleznij od S, T i n.
Przedstaw i zapisz tok swojego rozumowania i obliczenia.
b) PrzeprowadZ dyskusje, Czy ustalona zalezno$¢ jest prawdziwa dla dowolnego ciggu
geometrycznego (an) idowolnej liczby n wyrazéw. Przedstaw i zapisz tok swojego
rozumowania i obliczenia.
Zadanie 5. (0-10 p.)
a) Wyznacz wszystkie liczby catkowite spetniajace rownanie:

xZ +y2 +Z2 =3,22019
Przedstaw swoje obliczenia.
b) Przeprowadz dyskusje rozwigzah rownania: x? + y2 + z? = 3+ 2™ w zaleznosci od n € N.
Przedstaw i zapisz tok swojego rozumowania i obliczenia.
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